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Theme 8 : REPERAGE CARTESIEN

Exercices de restitution des connaissances

Exercice 1

Recopier et compléter les phrases ci-dessous par ce qui convient :

1. Soit (D) une droite, O et I deux points distincts de (D). Pour tout point M de (D), il existe un réel
unique X tel que OM = xOI.

Le couple (O;Hf) estun...de la....LepointOest...du...et le réel x est...de...dansle....

2. On considéere une droite ( D ) munie d’un repere ( O ; ol ), A, BetCles points d’abscisses
respectives X, ,Xg €t Xc :

a. la mesure algébrique du vecteur AB relativement au repere (O ; ol ) est AB=...

...et OC=...
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Exercice 2

Recopier et compléter les phrases ci- dessous par ce qui convient :
1. Soit O, I, J trois points...du plan , le triplet (O, I, J ) est un repére du plan et le point O est ....
2. a. Soit O un point du plan et (T, J) un couple de vecteurs non colinéaires du plan, on dit que le
triplet (O ; 1, J) est ...,le point O est ... et (T, J)est....

b. Le repére (O ; 1, J) est dit orthogonal si ... .

c. Lerepére (O ; 1, J) est dit orthonormalsi ... .
3. Le point M a pour couple de coordonnées (x , y) dans le repére (O ; 71, J) signifie que OMa pour ...

dans (O ;7, J) c’est a dire que OM =... .
4. Le plan étant muni d’un repére (O ;1, J),soit M (x,y) et O’ (X, Vo)
dans le repére (O ; 1, 7).

Si M a pour couple de coordonnées (X, Y) dans le repére (O’, 1, ) alors {é i

5.S0itU (x;y)etV(x’;y)dans (O;7,]) deux vecteurs du plan et a un nombre réel.
aud(...;..)etd + V(...;...).
Exercice 3
Recopier et compléter les phrases ci - dessous pour avoir une proposition vraie :
1. Soient les vecteurs U (x ,y) et V(x’,y’ );dans (O;1,7).
Le déterminant de U et V relativement a (O ; T, ) noté det (U, V) est:det(U, V)=...=....
2. Deux vecteurs U (x,y) et V(x’,y’ )dans (O;7,7)sont colinéaires si et

seulement sidet (U, V)=....
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Exercices d’application

Exercice 4

Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).

On consideére les points A (—2; 1),B(1; 3)etC(4;5).

1. a. Déterminer les couples de coordonnées des vecteurs AB et AC .

b. En déduire que AC = 2AB .Que peut-on en déduire pour les points A, B et C ?
2. Déterminer le couple de coordonnées du point D de I’axe des abscisses tel que les points A, B et D
soient alignés.
Exercice 5
Dans un repére (0 ; 1,7) , on considére les points : A (=6 ; —1),B(3;1),C(15;4)etD( 1?5 ;2).
Dans chacun des cas ci-dessous vérifier si les points sont alignés :
1.A,BetC.
2. A,BetD.
Exercice 6
Dans un repére (O ; 1,]), on considére les points : E (=7 ;6) ,F(3;3),G(—8;—1)et H(4; =5).
1. Vérifier si les droites (EF) et (GH) sont paralléles.
2. On considere le point L( x ; — 5) , x étant un réel.
Déterminer x pour que les droites (EF) et (GL) soient paralléles.
Exercice 7

Le plan est muni d’un repére orthonormal (0; 1,7).

Soit la droite (D) passant par A (—1; 2) et de vecteur directeur u (3 ; — 2).
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Les points B (1 ; —4) et C (5 ; -2) appartiennent-ils a (D) .
Exercice 8
Le plan est muni d’un repére orthonormal (O ; 1,7).

Dans chacun des cas ci-dessous, déterminer un vecteur directeur de (D) .

WWW.

L(D):y=—2x+> ; 2.(D):2x+y-5=0.

Exercice 9

Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).

Dans chacun des cas ci-dessous, déterminer une équation générale de la droite (D)
passant par A et de vecteur directeur U.

1.LA(-3;2) etu(2;—1);

2.A(=2:2) etT(0;—3);

3.A(;—4) et (2;0);
4.A=0 et T (28;35).
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Exercice 10

Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).

Trouver un systeéme d’équations paramétriques de la droite (D) dans chacun des cas ci-dessous :
1. (D) passe par S (2 ; — 3) et admet pour un vecteur directeur U (—1 ; 2).

2. (D)passepar A(2;1) et B(3;—1).

3. (D) admet pour une équation générale : x +y+ 1 =0.

Exercice 11

Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).

x = —1 4+ 2t

1. On considere la droite (D) dont { y=2—t’ t € R est un systeéme d’équations

paramétriques. Déterminer une équation générale de la droite (D) .
2. Soit (D’) la droite dont une équation générale est: —3x + 2y + 5 = 0.
Déterminer un systéme d’équations paramétriques de (D’).
Exercice 12
Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).

1- 2t
2+3t’

Les points A (3; —1) et B (0; 5) appartiennent —ils a (D) ?

s . X = . . . s
On considére la droite (D) dont {y _ t € R estun systeme d’équations paramétriques.

Exercice 13
Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).
Soit une droite (D) dont U (5; —2) est un vecteur directeur. Déterminer son coefficient directeur.

Exercice 14

Le plan est muni d’un repére (0; 1,7).

Dans chacun des cas ci-dessous, construire la droite donnée.
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1. La droite (D) passe par S (2 ; — 3) et admet pour un vecteur directeur U (—1 ; 2).
2. La droite (D2) admet pour une équation générale : 2x -y + 1 =0.

: . . =1+ 2t
3. La droite (D3) a pour systéme d’équations paramétriques {;(I — 243t tE R.

WWW.

4. La droite (D4) passe par E (1 ;2) et admet pour un vecteur directeur v (2 ; 0).

Exercices de synthése

Exercice 15
Le plan est muni d’un repére orthonormal (O ; 1,7).

On considére un réel m et la droite (D) dont une équation généraleest: x + my + 3 = 0.

Dans chaque cas ci-dessous, déterminer si possible le réel m pour que la condition donnée
soit vérifiée.
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1.U(3 ; 2) estun vecteur directeur de (D).

2.A(—2; 3) appartient a (D) .

3. (D) est parallele a la droite d’équation générale : 3x — y = 0.
4. (D) est parall¢le a I’axe des abscisses.

5. (D) est parallele a I’axe des ordonnées.

6. (D) passe par I’origine du repére.

7. (D) passe par le point J (0; 1).

Exercice 16

1. Construire un parallélogramme ABCD et les points I, J et K tels que : I est le milieu de [AB],
AD
J le symétrique de I par rapporta A et K le point du segment [AD] tel que AK = 5

2. Déterminer les couples de coordonnées des points A,B,C,D, I, J et K dans le repere
(A;Al,AK).

3. Montrer que les points J , K et C sont alignés .

Exercice 17
1. Construire un carré ABCD de centre O tel que :
I soit le milieu de [AB], J le milieu [BC] et G le point d’intersection des droites (AJ) et (CI).
2. Déterminer les couples de coordonnées des points A, B, C, D, O, I, J et G dans le repere
(A;AB,AD).
3. Montrer que les points O, G et B sont alignés.

Exercice 18

Construire un triangle ABC rectangle en A.

=

—_— —

—— 1 — B — —_
Les points D, E et F sont tels que:ADzz AC ,AE=- ABetBF=2BC.
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On se propose de démontrer de trois manieres différentes que les points D , E et F sont alignés.

Méthode 1 :

WWW.

On considére le repere (A,ﬁ, E) .
1. Déterminer les couples de coordonnées des points D, E et F.

2. Démontrer que ces points sont alignés.

Méthode 2 :

1. Exprimer DE et DFen fonction des vecteurs AB et AC.
2. En déduire que les points D, E et F sont alignés.
Méthode 3 :

On construit la parallele a (DE) passant par C , elle coupe [AB] en un point 1.

1. Démontrer que E est le milieu du segment [AI] .

34
Télécharger a www.groupe-excellence.sn


MAC
www.groupe-excellence.sn

MAC
Pour vos cours en ligne, contactez-nous au 781177433

MAC
Télécharger à

MAC

MAC
www.groupe-excellence.sn

MAC

MAC
 

MAC
 

MAC
 

MAC


-
o
D
O
-
Q
[,
O
>
P
b
S
)
O
bl
<

WWW.

Pour vos cours en ligne, contactez-nous au 781177433

2. En déduire que le point I est le milieu du segment [EB].

3. Démontrer que (CI) est parallele a (EF).

4. En déduire que les points D, E et F sont alignés.

Exercice 19

Le plan est muni d’un repére orthonormal (0; 1,7).

1. Placer les points A (=2 ;4), B(2;2) , C(=5;0) et D le point tel que CD =2 AB.
. Déterminer la nature du quadrilatere ABCD.

. Déterminer les coordonnées de D.

N W N

. On consideére la droite (A) d’équation générale : 6x +y - 14=0.
Vérifier que B et D appartiennent a (A).
5. Déterminer une équation générale de la droite (AC) .
6. Démontrer que les droites (BD) et (AC) sont sécantes et déterminer le couple de coordonnées de
leur point d’intersection E.
7. Calculer le couple de coordonnées du point K milieu du segment [AB] et du point L milieu du
segment [CD].
8. Démontrer que les points E, K et L sont alignés.
Exercice 20
1. Construire un parallélogramme ABCD.
Place un point M a I’intérieur de ce parallélogramme.
Les droites paralleles a (AB) et (AD) passant par M coupent les cotés en E, F, G et H tels que :
E € [AD], F € [CD], G € [BC] et HE [AB].
2. On note (x ; y) le couple de coordonnées de M dans le repere (A ; AB, ﬁ).
Donner les coordonnées des points E , F, G et H en fonction de x et y.

3. Déterminer une condition sur x et y pour que (EF) et (GH) soient parall¢les.

4. En déduire I’ensemble des points M du plan tels que les droites (EF) et (GH) soient parall¢les.

Exercice 21

Le plan est muni d’un repére orthonormal (O; 1,7 ) , (D) est la droite passant par
A(0; % ) et admettant U (—4 ; 3) comme vecteur directeur.

1. Déterminer un systeme d’é€quations paramétriques de (D).

2. En déduire les couples de coordonnées des points d’intersection de (D) avec les axes du repere.
3. Déterminer une équation générale de (D) en utilisant deux méthodes différentes .

Exercice 22

Dans le plan muni d’un repére orthonormal (O; 1,7), on considére les points A (1 ; 1) et B (2 ; 0).
1. a. Déterminer un vecteur directeur de la droite (AB).

b. En déduire une équation générale de la droite (AB).
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2. a. Déterminer un systéme d’équations paramétriques de (AB).
b. En déduire si les points C (3 ; —1) et D (2 ; 0) appartiennent a (AB) ?
3. Soit (D) la droite dont un systeme d’équations paramétriques est :

{X=2+t
y=3+t

(te R).
a. Déterminer les couples de coordonnées des points d’intersection de (D) avec les axes du repére.
b. Montrer que (D) et (AB) sont sécantes.
c. Soit K le point d’intersection de (D) et (AB). Déterminer le couple de coordonnées de K,
en utilisant trois méthodes différentes :
Me¢éthode 1 : utiliser les systémes d’équations paramétriques des deux droites.
Me¢éthode 2 : utiliser les équations générales des deux droites.
Méthode 3 : utiliser une équation générale de (AB) et un systeme d’équations paramétriques
de (D).
4. Déterminer le couple coordonnées du point G barycentre des points pondérés
(A,1);(B,2)et(K,3).
Exercice 23
Le plan étant muni d’un repére orthonormal (O; 1,7), on considére les points :
A(l;3),B(=5;—1)etC(—2;—5).
1. Soit G le barycentre du systéme {(A, 1), (B,—3), (C,—2)} . Justifier I’existence de G puis
déterminer ses coordonnées.
2. Déterminer un systéme d’équations paramétriques de la droite (AB).
3. Déterminer les couples de coordonnées des points d’intersection de la droite (AB) avec les axes du
repere.
4. Soit 1—1’(%;2) et V(—1;1)dans (O;71,7).
a. Montrer que (A ; U, V) est un repére du plan.

b. Exprimer 1 et J en fonction de U et V.

-

c. Déterminer les couples de coordonnées des points A et B dans le repére (A ; U, V).
Exercice 24
Le plan est muni d’un repére orthonormal (O; 1,7).
On considére les points A(—1; —1)et B(0; —2).
1. Déterminer un systéme d’équations paramétriques de la droite (AB).
2. Les points C (—2; 0) et D (1 ; 1) appartiennent-ils a la droite (AB) ?
3. En utilisant la question 1., montrer que la droite (AB) a pour une équation
générale: x + y+ 2 = 0.
4. Déterminer les couples de coordonnées des points d’intersection de (AB) avec les axes du repére.

5. Soit (D) la droite dont un systéme d’équations paramétriques est :
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a. Montrer que les droites (AB) et (D) sont sécantes.
b. Déterminer le couple de coordonnées du point d’intersection H de (AB) et (D).
Exercice 25

Le plan est muni d’un repére orthonormal (O; 1,7).

. . . . =k
Soit (D) la droite dont un systéme d’équations paramétriques est : {yx — 3K keR
) . \ )2 . " Xx =1+t
et (D’) la droite dont un systéme d’équations paramétriques est : y =1 -2t ,2tER.

1. Vérifier que (D) et (D’) sont sécantes.
2. Trouver le couple de coordonnées du point d’intersection des droites (D) et (D) en utilisant les

systémes d’équations paramétriques des deux droites.
Exercice 26
Le plan étant muni d’un repére orthonormal (O; 1,7 ) on considére les points A (1 ;4) et B (4 ; 1).
1. Soit G le barycentre des points pondérés (A, 2) et (B, 1). Calculer le couple de coordonnées de G.
2. On considere le point H tel que G soit le barycentre des points pondérés (H, 2) et (O, 1).

a. Calculer les coordonnées de H.

b. Démontrer que les droites (AH ) et (OB ) sont paralléles .
Exercice 27
Le plan est muni d’un repére orthonormal (O; 1,7) . On considére les points
A(2;-2V3) ,B(2; 2V3) et C(8;0).
1. Soit I le milieu du segment [AB]. Montrer que pour tout point M du plan :

MA + MB — 2MC = CA + CB=2CI.

2. Déterminer 1’ensemble des points M du plan tels que :

MA + MB + 2MC et MA + MB — 2MC soient colinéaires.
3. Déterminer I’ensemble des points M du plan tels que :

|MA + MB +2MC || = || MA + MB — 2MC||.
Exercice 28
Sur la figure ci-dessous, ABCD est un carré de coté a, DIC et CJB sont des triangles équilatéraux.

Choisir un repere du plan et démontrer que les points A, I et J sont alignés.
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