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Matiére : Mathématique Série 7 : PRIMITIVES Professeur : M. Maissa Fall
Groupe Excellence (cours Niveau : 1S1
en ligne)

Exercice 1 :

Déterminer une primitive pour chacune des fonctions suivantes :

a)f(x)=5x*-3x+7surRb)f (x)= 2

2X »
m sur [O;+oo[c)f(x)=; su R*

df (x)=(3x+4)* surR e)f(x)Z% cos (3x)—7sinx+ 1sur R f) f(x)=cos’x surIR

1 x| o,
>— sur |0;—| ,i
0S° X 2

f (x) = tan x + tan® x + tan® x sur }0;%[

g)f (x)=cos’x surlIR h) f(x)= -

f(x)=5x+7 surIRf()<)=%>(3—2x2 +7x—1sur R f(x)=—%x4+3xz—5x+25ur]R

f(x)=—xl2sur]o;+oo[ f(x)= jsur [5517] f(x)Zﬁsur]R

e~
Qx + 1

f(x ) =2 sin’x cos x sur IR f(x)=%sin(2x)surlR f(x)=cosx—sinxsur[0;2n[

5x* +3x° +2x° -3 x+1
fe)= sur]0;+o0[ f(x)= ————— sur]0;+oo[
x* VX2 +2x+4
P = 258 R0 = s [543 79T F(x) = 2x (54 3 sur IR
- - 2 2 > =
VX2 +4x+7 (Gx*—1)

Exercice 2 :

Déterminer la primitive F de la fonction f sur 7 vérifiant la condition indiquée:

a f(x)=x3+x?—1,1=Ret F(0)=7 b,f(x):\/i;_i

x2’

I =]0;4+o0[etF(1) =0

c. f(x)=(xz3%)2, I=RetF(vV2)=—=2  d.f(x)=+vx ,I1=]0;+00[ et F(9) = 20
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e.f(x)zsin(3x+ )I—]RetF(”)=% f. f(x) = sin* x+cosxl—]RetF() ey

Exercice 3 :

—-6x—3

Soit f* la fonction définie par f(x) = DD

a b
(x+2)2 + (x-1)2°

1. Déterminer deux nombres réels aetbtels Vx € R\ {—2;1}, f(x) =

2. En déduire les primitives de f sur |—2; 1[.

Exercice 4 :

-3
( -1y’

Soit f définie sur R\{ — 1} par f(x ) =

a b
-7 (x-1y

2°) En déduire les primitives de f sur ] — 1 ; + oo [ puis celle qui vérifie F (2 ) = 12321

1°) Déterminer a et b pour que pour que si x # 1 on ait : f(x ) =

Exercice 5 :

3 _6x +
éterminer a, b et ¢ tels que f définie sur [ = stoo|part(X)=—"F5-—"73 veritie
1°) D¢ b Is que f défi =] 1 [ par 8’22)(?‘1)2 4rifi
f(x)=ax+b+ m puis déterminer une primitive de f sur I

2°) On donne G (x) =x x sin X + cos x, calculer G' (x ) et utiliser ce résultat pour obtenir une
primitive pour f(x ) =(2x + 3) x cos x sur R

Exercice 6:

Soit f définie sur R par f (x) = sin x + sin’® x
1°) Calculer f'(x ) puis f" (x)
2°) Déterminer aetb tels que f" (x) +af(x)=Dbsinx

3°) En déduire une primitive de f sur R

Exercice 7 :

a) Déterminer des primitives pour f (x) = sin 2x cos 2x
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5 X
(x-2) (xX*+3)

b) Déterminer une primitive pour f (x) = cos 5x + s sur]2;+o[

Exercice 8 :

On donne G (x) =x x sin X + cos X, calculer G ' (x) et utiliser ce résultat pour obtenir une
primitive pour f (x ) = (2x + 3) x cos x sur R

Exercice 9 :

Soit f; g ; et h les fonctions définies par f(x) =cos*x ; g(x) = sin*x et h(x) = 2sin’*xcos?x
1) Déterminer la primitive H de h sur IR qui s’annule en z

2) Soit F et G les primitives respectives de f et g qui s’annulent en %

a) Montrer que f(x) — g(x) = cos2x et f(x) + g(x) + h(x) =1
b) Déterminer alors F(x) et G(x).

Exercice 10 :

Soit la fonction définie par f(x) = cos3x cos * x. En linéarisant montrer que :
f(x) =(1/8) cos6x+(3/8)cosdx+ (3/8)cos2x+(1/8) puis déterminer la primitive de f sur IR

. T
qui s’annule en "

g(x)=1:cox = (acosx):(1-sinx) (bcosx) : (1+sin x) puisendéduireles primitivesde g sur[0; /4]

Exercice 11 :

On consideére les fonctions f(x) = cos*x ; g(x) = sin*x et h(x) = 2sin*xcos*x
1) Exprimer h(x) en fonction de cos4x puis déterminer la primitive de h sur IR qui
S’annule en %
2) Montrer que f(x)-g(x)= cos2x et que f(x)+g(x)+h(x)=1
3) Déduire de la question 2) f(x)et g(x) puis les primitives F et G de f et g qui s’annule en %
Partie A : Soit g(x) = sinx + sin3x ; Préciser D,

1) Calculerg’(x) et g"(x).
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2) Trouver deux réels a et b tels que : Vx € D,, g"(x) + ag(x) = bsinx

3) En déduire la primitive de g

Exercice 12 :

Soit f et g les fonctions définies sur ’intervalle [O;Z} par: f(x) = 14 et
4 cos” x
sin x
X)= :
) cos® x

1-) Vérifier que pour tout X € {0; %} , g'(x) _ 3 2

cos’* X cos®x.

2-) En utilisant une primitive de la fonction X — , trouver une primitive F de f sur

]

cos? x
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