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Exercice 1 :

Soit la fonction réelle f de variable réelle x définie Ej r f x) = 1+|x|
1) a) Soit y un réel donné. Résoudre, dans R, tiony = f(x).
b) En déduire que f est une bijection sur un intervalle I, = f(R) que I’on précisera.

¢) Soit £~1 la bijection récipro @ . Pour tout x € I, déterminer alors I’expression de
f~1(x) alaide de |x]|. 6,
d) Construire, dans un {9 pére orthonormé, les courbes de f et de 1.

ofi.fs=fcfafn=Fofn,LVYNENN=>2

2)Onpose f1 = [, f>
a) Calculer, po§ tout x.€ R, les expressions de f2(x), f3(x) et fr(x)

b) Expri ) en fonction de f(nx),Vx € R,V n e N*
¢) Ee, pour tout n € N*, I’ensemble I, = {f,(x)/x € R} = f,,(R).

Exercice 2 :

)

On consideére la suite (S,)pns1 définie par: S, = - + 2t o + ot VneN”

5"'

1) Montrer que (S,,),>1 €St une suite croissante.

2) Montrer que S;,41 =§+§Sn + 23 (1 ——) VneN
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3) Déduire de ce qui précéde que (S,)n=1 €St une suite majorée

4) Prouver que (S,)n=1 €St une suite convergente et calculer sa limite.

Exercice 3 :

Pour tout n € N\ {0, 1}, on considére, dans R, I’équation (E,,): x™ = x + n et la fonction
fn définie sur R, par f,,(x) =x"—x—n

1) En étudiant les variations de f, sur R,, montrer que (E,,) admet une uniqué&solation,
notée x,, telle que x, > 1,vVn > 2.

2) On suppose la suite (x,,)ns2, ainsi obtenue, convergente. On pose nl_i)r+noo X, =1
Calculer alors sa limite 1

3) Soit € un réel arbitraire strictement positif (€ > 0).
Montrer, en utilisant le sens de variation de f,,, ’existence d’un entier naturel N € N tel
queVneN,onal’implication:n >N = 1<%, <1+¢.
Que peut-on en déduire alors pour la suite (Xg)>2 ?

Exercice 4 :

Soita € [0, ] \ {%} On pose x = tg(a)/y = % ety = f(x)

1) Déterminer, en fonctioh de x, I’expression de la fonction f ainsi définie.
2) FEtudier la fonction fYet construire sa courbe € dans un repére orthogonal du plan.
3) Déterminer Jes coordonnées des points d’intersection de € avec I’axe des abscisses.

4) A quelles valeurs de a correspondent ces points ?
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